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Axiome
(1) supposons hy : Ay, - hy i Ap,h i A
montrons A
(1) cQFD (Ax avec h)
Axiome
(j) supposons b} : A, ---  hy A h A

montrons B

montrons A

(1) supposons hy : Ay, -+ hy

An

(i) cQFD (Ax avec h)

() .CQFD (Nom)

Introduction du connecteur =
(i) supposons hy : Ay, -+  hy, t Ay
montrons A = B
(1t +1) supposons h: A
montrons B

(i+1) cQFD
(1) cqFD (1)

Introduction du connecteur A
(1) supposons hy : Ay, -+ hy t Ay

montrons A A B
(i+1) montrons A

(1 +2) montrons B

-]

CQFD

Regles de la Déduction Naturelle

Affaiblissement

(i) supposons hy : Aq,--
montrons A

(¢t +1) montrons A sans utiliser h

- hp Ay, h: B

(i+1) CQFD
(i) cqQrFD (Af)

Introduction de true
(i) supposons hy : Ay, -+ hy A,
montrons true
(#) cQFDp (IT)

Elimination de false

(i) supposons hy : Ay, hy, Ay, b false
montrons B
(i) ©QFD (E avec h)

Elimination du connecteur =

(i) supposons hy : Ay, -+ hy t Ay,
montrons B
(i+1) montrons A= B
(t+1) cQFD
(t+2) montrons A
(i+2) CQFD
(i) Garb (E)

Elimination gauche du connecteur A
(i) supposons hy : Ay, - hy Ay
montrons A
(i+1) montrons AA B

(i+1) cQFD
(i) cQrFD (EX)

Elimination droite du connecteur A
(i) supposons hy : Ay, -+ hy Ay,
montrons B
(i+1) montrons AA B

(i+1) CQFD
(i) carp (E])
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Introduction gauche du connecteur Vv Elimination du connecteur V
(i) supposons hy : Ay, -+  hy: Ay (i) supposons hy : Ay, -+ hy Ay
montrons AV B montrons C'
(t+1) montrons A (¢+1) montrons AV B
(i+1) cQFD (i+1) CQFD
(i) cqQFD (1Y) (t+2) supposons ha: A
montrons C
Introduction droite du connecteur Vv E]
(i) supposons hy : Ay, -+ hy Ay (i+2) CQFD
montrons AV B (¢ +3) supposons hp : B
(t+1) montrons B montrons C
(t+1) cQFD (t+3) CQFD
(i) cqrp (I9) (i) cQFD (Ey)
Elimination du connecteur —
Introduction du connecteur — (i) supposons hy : Ay, -+ hy Ay,
(i) supposons hy : Ay, -+ hy A, montrons false
montrons —A (¢ +1) montrons ~A
(t+1) supposons h: A E
montrons false (i+1) cQFD

(i +2) montrons A

L
(i+1) CQFD ]

(i) cQFD (I-) (i +2) CQFD

Introduction du quantificateur V

(i) supposons hy : Ay, -+  h, Ay
montrons Va A Elimination du quantificateur V
(i+1) soit une nouvelle variable y (1) supposons hy : Ay, - hy Ay
(y ¢ Free(A) U, Free(4;)) montrons Alz := ¢t
montrons Afz := y] (i+1) montrons Vo A
(i+1) %]3 (i+1) cQFD
(1) cqQFD (Iy) (1) CQFD (Ey)
Introduction du quantificateur 3 Elimination du quantificateur 3
(1) supposons hy : Ay, -+ hy Ay (1) supposons hq : Ay, h, A,
montrons Jx A montrons B
(t+1) montrons Az := t] (t+1) montrons dx A
(i+1) cQFD (i+1) cQFD
(i) CQFD (I3)
(1 +2) soit une nouvelle variable y
Raisonnement par ’absurde (y ¢ Free(A) U Free(B) U, Free(4;))
(1) supposons hy : Ay, - hy Ay supposons h : Alz := y]
montrons A montrons B
(i+1) supposons h:—-A
montrons false (i+2) CQFD
(1) CQFD (F3)

(t+1) cQFD
(i) CQFD (Abs)
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REGLES SUPPLEMENTAIRES POUR LE CONNECTEUR <>

Elimination gauche du connecteur &

(1) supposons hy : Ay, - hy Ay
Introduction du connecteur < montrons A = B
(i) supposons hy : Ay, -+  h, i Ay (i+1) montrons A < B
montrons A < B
(¢+1) montrons A = B (i+1) CQFD
(-] (i) carp (BL)
(t+1) cQFD
Elimination droite du connecteur <
(i+2) montrons B = A (i) supposons hy : Ay, -+  hy,t Ay
II] montrons B = A
(i+2) cQFD (t+1) montrons A < B

(1) cqQFD (Is)

(t+1) cQFD
(i) cqFp (EL)

REGLES DERIVEES

Elimination gauche directe du connecteur A Elimination droite directe du connecteur A
(¢) supposons hy : Ay, -+  hy, i Ap,h: AANB (i) supposons hy : Ay, -+ Jhy i Ap,h: ANB
montrons A montrons B
(i) cQFD (D% avec h) (i) cqrFD (DY avec h)

Introductions du connecteur =
(i) supposons hy : Fy, -  hy, : Fpy
montrons A; = (A2 = (- (Ap = Ang1)-++))
(it+1) supposons h} : Ay,--- ,hl A,
montrons A, 1

Elimination directe du connecteur =
(1) supposons hy : Ay, - hy : Ap,
hy:A= B,hy: A
montrons B
(i) ©QFD (D, avec hl,h})

(t+1) cQFD
(i) caqrp (I%)

Hypothéses contradictoires
(i) supposons hy : Ay, -+ hy A,
montrons B

Hypothéses contradictoires i+ %ﬁ rons A
(i) supposons hy : Ay, -+ hy i Ap bl ARG A li+1) oQFD
montrons B

(i) cQFD (D! avec hf,h})

(i +2) montrons ~A
(]

(i4+2) cQFD

(i) cqQFp (D7)




Licence Informatique — Sorbonne Université

Formulaire

Logique

Elimination directe du connecteur —

montrons false
(t) ©QFD (D- avec hi,h})

(i) supposons hy : Ay, -+  hy: Ap by AJRL —A

Double négation

Elimination directe du connecteur V

(1) supposons hy : Ay,---  hy i Ap,h: AV B
montrons C'
(t+1) supposons hy : A
montrons C'

(-]

(t+1) cQFD

(t+2) supposons hp: B
montrons C

(1+2) CQFD

(i) cQFD (Dy avec h)

(1) supposons hy : Ay, -+ hy Ay
montrons A
(t+1) montrons =—A

(t+1) cQFD

Elimination directe du quantificateur V

(1) supposons hy : Ay,---  h, Ay h Vo A
montrons Alz := t

(i) cQFD (Dy avec h)

Elimination directe du quantificateur 3

(i) supposons hy : Ay, - hy i Ap,h:dz A
montrons B

(1 +1) soit une nouvelle variable y

supposons b’ : A[z := y]
montrons B

(t+1) cQFD

(y ¢ Free(A) U Free(B) U J._, Free(4;))

(i) cQFD (D3 avec h)

(i) cqFp (RL)

Double négation

(1) supposons hy : Ay, - hy Ay

montrons 7 A
(i4+1) montrons A

(i+1) cQFD
(i) oqrp (R?)

Tiers exclu

(1) supposons hy : Ay, - hy Ay
montrons AV —-A

(1) cqFD (TE)

Elimination du tiers exclu

(i) supposons hy : Ay, -+ hy 1 A,
montrons B

(i +1) supposons h) : A, montrons B

[]

(i+1) ©QFD

(i +2) supposons h} : A
montrons B
(]

(i4+2) cCQFD

<Z> CQFD (DTE)




