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L’interprétation des symboles de constante, fonction et prédicat d’un langage logique s’obtient a
partir d'une structure M = (IM|, (f™)cr, (p™)yep) définie par :

— d’un ensemble [M| non vide, appelé le domaine d’interprétation de M

— d’une application qui associe & toute constante k € Fy un élément kM € M|

— d’une application qui associe & tout f € JF, une application fM : M| — |M|

— d’une application qui associe a tout p € Py un booléen pM € IB

— d’une application qui associe & tout p € P, une relation pM C |M|"

Expressions booléennes
L’ensemble des expressions booléennes est défini inductivement a partir de IB = {0, 1} par :
— les booléens 0 et 1 sont des expressions booléennes.
— si eg et ey sont des expressions booléennes alors e7, e; + e5 et e; - e; sont des expressions
booléennes
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Interprétation des formules d’un langage logique sans variable
L’interprétation des termes est définie par :
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L’interprétation des formules atomiques est définie par :
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L’expression booléenne permettant d’interpréter une formule est définie par :

[true™ =1

[—FM = [F]
[false]™ =0 [F1 A FQ] = [Fl]M [BM
[F = BM = [FAM 4 [R]M

Deux formules F, Fy € IFo(F,P), sont logiquement équivalentes, ce que 'on note F; 5 Fy, si et
seulement si, pour toute structure M, [F;|M = [F,|M

Une formule F' € IFo(F,P) est satisfiable si et seulement si il existe une structure M telle que
[FIM =1 (M est alors un modeéle de F).

Une formule F' € IFo(F, P) est valide (c’est une tautologie), ce qui se note |= F', si et seulement si
[FIM = 1 pour toute structure M.

Une formule F' € IFo(F,P) est insatisfiable si et seulement si [F]™ = 0 pour toute structure M.
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Une formule F; € IFy(F,P) est une conséquence sémantique d’'une formule Fy € IFy(F,P), ce
que l'on note Fy = FI, si et seulement si pour toute structure M, si [F5]M = 1, alors [F}]M = 1.
Lorsque I' est un ensemble de formules on étend cette définition par : I' = F} si et seulement si pour
toute structure M, si [F]M = 1 pour toute formule F € T', alors [F}]M = 1.

Proposition. F} = F; si et seulement si Fy; = F est valide.
Proposition. F; H F; si et seulement si F} | Fy et Fy = ).



